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2x+4
Naloga 6b: Doloci nicle, pole, asimptote in nacrtaj priblizen graf funkcije f(x) = 7 oyil
X —2X+
Resitev Razlaga
F(x) = 2X+4 Narisati je treba graf racionalne funkcije.
X2 -2x+1

Priblizen graf

N:2x+4=0
2x = -4/:2
=-2
Ta nicla je lihe stopnje
(1.st.)

DEF.: Racionalna funkcija je vsak okraj$an kvocient dveh polinomov
p(x) in g(x):
X
q(x)
Standardni koraki za risanje racionalne funkcije so:

Ni&le(N):

- Pois¢em nicle funkcije: f(x)= % =0, torejje p(x)=0
X

- V ni€lah lihe stopnje (na grafu jih oznacujemo kot krizec) graf
seka x os, 0z. re€emo, da funkcija spremeni predznak. Ni¢le prve
stopnje se imenujejo tudi enostavne nicle.

- V sodih ni¢lah (na grafu jih oznacujemo s piko) pa se graf dotakne
x 0s, oz. funkcija ne spremeni predznaka.

Primer: p(x) = (x—D)(x+1)*(x-2)*(x +3)*
X =1 liha ni¢la (krizec)
X, =-1 soda nic¢la (pika)
X456 =2 liha ni€la (krizec)

X; 8910 = —3 soda ni¢la (pika)

o ® DOTK
1. ® DOTK
=X SEKA

NS X SEKA

0

Dolo¢im $e predznak zacetne vrednosti ZV: p(0) = (—)(+)(—)(+) >0
Vidim, da je pozitivna in krizec na y osi mi ze pomaga dologiti graf
p(X).




P: X*-2x+1=0
(x=-D(x+1) =0
(x-1)*=0
x=1=0
X, =1

To je sodi pol.

Zato ima graf za
simptoto x os ali
drugace zapisano
y=0

YAYR

£(0) = 20+4

0-0+1
Torej graf seka y os v
P,(0,4)

Na grafu ni treba
iskati dodatne tocke.
Kljub temu se lahko
odloéis, da za kontrolo
poisSces dodatno tocko
npr. T, ki jo dolo¢a
f(-4):

2(-4) +4

Poli (P):

PoiS&em pole racionalne funkcije iz enaébe, ko je imenovalec
funkcije enak 0: — q(x)=0

DEF.: Poli so to¢ke na x osi, pri katerih funkcija ni definirana. Graf
nikoli ne poteka skozi pol. V polu je VEDNO navpi¢na asimptota.
DEF.: Navpi¢na asimptota je premica v polu (riSem jo ¢rtkano),
katere se graf nikoli ne dotakne. Navpi¢na asimptota ima enako
enacbo kot pol.

Tudi poli so lahko lihe ali sode stopnje. V sodem polu (oznaéim ga s
tocko) funkcija ohrani predznak oz. veji grafa »prihajata« iz leve in
desne strani ob asimptoti v polu. Tu sta dve moznosti v odvisnosti
od pozitivnega ali negativhega predznaka funkcije:

V lihem polu funkcija spremeni predznak in veji grafa »prihajata« iz
razli¢nih strani ob navpi¢ni asimptoti v polu. Spet sta dve moznost:

l/jy// ali %\T\\ F(x)=~

A: Doloé¢imo posevno asimptoto
DEF.: PoSevna asimptota je krivulja (premica, parabola,...), kateri se
graf poljubno pribliza, vendar se je ne dotakne razen v posebnih
primerih.
Imenujmo st stopnjo, ki je enaka najve¢jemu eksponentu
spremenljivke x.
Tu so tri moZnosti:
(a) st(p) <st(q) Tedaj je poSevna asimptota vedno x os oz. y=0
(b) st(p) = st(q)
(c) st(p) > st(q)
Moznost (b) in (c) bomo obravnavali v drugih nalogah.
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Zacetna vrednost (ZV)
Izracunamo zacetno vrednost funkcije (v njej graf seka y os).

(o)~ 2O

q(0)
ZacCetna vrednost nam pomaga pri risanju grafa. Lahko se zgodi, da
funkcija nima zacetne vrednosti. To sta primera, ko ima funkcija pol
ali ni¢lo ravno v x = 0. V teh dveh primerih si z ZV ne moremo
pomagati pri risanju grafa. Tedaj moramo poiskati neko drugo to¢ko

JEON
a(%,)

T, ki lezi na grafu f (x) :M ,toje T(x,,
a(x)

_ -8+4 -4

T:f(-4)=

(42 -2(-4)+1 16+8+1 25

=-0,16




NariSemo graf racionalne funkcije ob upostevaniju vsega, kar smo dobili po izracunih.

IzraCuni Komentar GRAF
N: x = -2 Liha stopnja y :
(krizec) 7 |
LEVA POLRAVNINA | DESNA POLRAVNINA
P: X, =1 Soda stopnja 6 :
X |

(tocka) V polu je navpina |

asimptota z enaébo Py o4 :

x =1, ki pravokotni .

(Kartezijev) |

koordinatni sistem i :

(RxR) razdeli na dva L

dela. T(-4, -0,16) [ |

I? 2 3 4 5

A:y =0 (xo0s) Graf vedno seka |

vodoravno asimptoto

v nic¢lah.

- Graf zaénemo risati na tisti polravnini, kjer je ZV
ZV:(0)=4 (leva polravnina).
P,(0,4)
- Asimptota vedno “privliaéi” krivuljo. RiSem od
4 Vrigem tudi todko T, | X = -2 skozi tocko P, do navpicne asymptote v

T(-4-—=-0]16
( o )

Ceprav v nasem
primeru ni nujna in
sluzile za za
kontrolo.

desno. Od x = -2 v levo pa riSem graf skozi to¢ko T
in se asimptotsko priblizujem x osi.

- Drugo vejo zacnem risati na desni polravnini
zgoraj ob navpicni asimptoti iz pozitivhega y
navzdol in se asimptotsko priblizujemo x osi
(vodoravni asimptoti).




