Zbirka nalog za srednje Sole: MATEMATIKA

A. Cokan, |. Stalec: ZAPOREDJA, DIFERENCIALNI IN INTEGRALNI RACUN
Poglavje |.: ZAPOREDJA

Tocka 2: AritmetiCno in geometrijsko zaporedje.

A AritmetiCno zaporedije

Stran 9, naloga10. Stranice trikotnika oblikujejo aritmeti¢no zaporedije z razliko 2cm. Plo$¢ina
trikotnika je 6¢cm?. Kolik$ne so stranice?

8, ay, 84
d=2cm

p =6cm?
a, b, c=

Oznacim stranice a;, a,, a,.

RAZLAGA:
Preden se lotim te naloge moram najprej vedeti vsaj dve definciji: kaj je zaporedje in kdaj je
zaporedje aritmeti¢no.

Def.: Zaporedie je funkcija, ki preslika mnozico naravnih Stevil N v mnozico realnih Stevil R:
f:N - R N={1,2.3..}

Zaporedije je naravna funkcija realne spremenljivke

fni—=a,

ali a, = f(n)
Ker je Nc R je graf zaporedje a, = f(n) podmnozica grafa realne funkcije realne
sprememnljivke &, = f (n) Graf zaporedja se imenuje DISKRETNA mnoZzica tock.

Primer:
ZAPOREDJE ali REALNE FUNKCIJE
NARAVNA FUNKCIJA REALNE SPREMENLJIVKE
REALNE SPREMENLJIVKE
fFN—-R fR—-R
1 1
an = — y = —
n X
ali ali
1 1
f(n)== f(x)==
n X
NariSem graf obeh funkcij:
1 . .
n=1; a ~1 1. Clen zaporeja Ta funkcija je racionalna funkcija.
Poiséem




. 1 . _ Nicle: jih ni

n=1;.a, = 2 2. Clen zaporeja Pole: x=0
1 Asimptote: yos

n=3; a, =3 3. &len zaporedja Tocko: T(1,1)

=4; a, = L 4. ¢l dj
=% 8, =7, 4 clen zaporedja (glej nalogo iz racionalnih funkcij)

1 ‘e x .

n=n; a, :H splosni ¢len zaporedja

Vidim, kako malo je zelenih krizcev na modrem grafu. Zeleni kriZci predstavljajo graf zaporedja in
vidim, da vse slike leZijo na grafu pripadajoCe realne funkcije.

Sedaj pa nariSem graf zaporedja Se posebe;j:

a =1
. L R
2 L S
1
3 =3 121 I
3. I/ S V.
1 Ly
4=y 1 2 3 4 5N
1
a, =—
n




Def.: Zaporedje a, je aritmeti¢no, kadar je razlika sosednjih zaporednih ¢lenov konstantna.
Naj bodo a,, a,, a,, ...a,, a,, Cleni zaporedja.
Da bo to zaporedije aritmeti¢no, mora veljati

a,,, —a, = konstanta

in jo oznacim z d (kot diferenca). Tore;j:
a a, =d

n+l — %n

Velja tudi, da je @, =@, =a; —a, (=d), kar uporabim pri nalogi, kjer so podani trije ¢leni in je
potrebno izraCunati neznanko. To je tudi naSa naloga.

RESITEV:

Stranice oznacéim:
a=a-2

a,=a

a,=a+?2

Ce naj bodo a,, a,, a; Cleni aritmeticnega zaporedja, mora veljati:
a,-a =a,-a,=d

V nasem primeru to velja, saj je:
a,-a=a—-(a-2)=2=d
a,—a,=a+2-a=2=d

Torej so stranice Cleni aritmeti€nega zaporedja.

Ker je podana Se plo&€ina trikotnika, uporabim e Heronov obrazec za racunanje plos€ine
trikotnika, ¢e so podane vse tri stranice. Glasi se:

p=4s(s—a)s-b)s-c),
kjer je s srednjica trikotnika
c_a+tb+c_ob

2 2
S:a1+a2+a3 :a—2+a+a+2
2 2
3a
S=—
2

a, b, ¢ pa so stranice trikotnika

Uporabim Heronov obrazec:

-




3a—-2a-4

\/a 3a-— 2a 3a—2a+4

7 2

\/ aaa+4a

757

3a’ a —16!
24

16 .36 =3a’(a?
16.12=a%(a’
192 =

|

.—4/
2

~16)/:3
16)

a* -16a’
a*-16a’-192=0

Resim z vpeljavo nove neznanke
a’=t

t?-16t-192=0
~b++/D _

2a

+16+32
2

t1,2 =

D =b’-4ac
D =16%+4.192
D =1024

JD =32

Ni realne reSitve

Zapisem Se stranice:

a,=a-2=26-2=2(6-1)
—a=26

a,=a+2=sv6+2=2(6+1)

in naloga je reSena.
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